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Οµογενής ράβδος µήκους ℓ 
και µάζας m µπορεί να 
περιστραφεί χωρίς τριβές σε 
κατακόρυφο επίπεδο γύρω 
από οριζόντιο άξονα που 
περνά από το άκρο της Α. 
Κατά αρχάς αφήνουµε τη 
ράβδο από την οριζόντια 
θέση να κινηθεί ελεύθερα µε 
αποτέλεσµα η αρχική της 
γωνιακή επιτάχυνση να είναι 
αγων. Κατόπιν προσθέτουµε 
στη µέση της ράβδου σώµα µάζας m (ίσο δηλαδή µε τη µάζα της ράβδου). Να 
βρείτε το ηµίτονο της γωνίας φ που πρέπει να σχηµατίζει µε την κατακόρυφο η 
ράβδος, ώστε αν την αφήσουµε ελεύθερη, να αποκτήσει γωνιακή επιτάχυνση αγων 
ίση µε αυτήν της προηγούµενης περίπτωσης. 
∆ίνεται ότι η ροπή αδράνειας της ράβδου ως προς άξονα που είναι κάθετος σ’ 

αυτήν και περνά από το ένα άκρο της είναι 
2

3

1
lmI A = . 

Η µάζα και το µήκος της ράβδου καθώς και η επιτάχυνση της βαρύτητας δεν 
δίνονται. 
 
 
Η λύση στην επόµενη σελίδα 

 

Γ 

Β 

Α 

W=mg 

Α 

W 

φ 

W 



e-laboratory  Πλατάκης Φίλιππος - Φυσικός 

http://users.dra.sch.gr/filplatakis  fil_platakis@yahoo.gr 

ΛΥΣΗ 
 

 

 

� Όταν αφήνουµε µόνη της τη 

ράβδο από την οριζόντια θέση: 

⇔=∑ γωντ Ia  

⇔=
2

3

1
2

l

l

m

mg

aγων  

l2

3g
a =γων  (Ι) 

 

 

 

� Όταν αφήνουµε µόνη της τη ράβδο από την οριζόντια θέση: 

Η ροπή αδράνειας του συστήµατος ράβδος – σώµα γίνεται:  
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Οπότε: ⇔′=′∑ γωντ aI  
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� Από τις (Ι) και (ΙΙ) έχουµε: 
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