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Έχουµε ένα πλήθος από πλάγια επίπεδα τα οποία είναι 
χορδές κύκλου (Ο,R) και τα οποία καταλήγουν στο ίδιο 
κατώτερο σηµείο Α (σχήµα). Αποδείξτε ότι αν αφήσουµε µια 
σφαίρα από τη κορυφή οποιουδήποτε επιπέδου, θα φτάσει 
στο ίδιο χρονικό διάστηµα στο σηµείο Α και υπολογίστε 
αυτό το χρονικό διάστηµα συναρτήσει της ακτίνας R και της 
επιτάχυνσης της βαρύτητας g.  

(Η άσκηση είναι προσφορά του κ. Παζούλη, τον οποίο 
και ευχαριστούµε). 

 
 
 

Η λύση στην επόµενη σελίδα 
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ΛΥΣΗ 
 

� Έστω ένα τυχαίο πλάγιο επίπεδο, που ξεκινά από το σηµείο Σ 

του κύκλου και καταλήγει στο σηµείο Α. 

Αφήνουµε µια σφαίρα από το Σ να κυλίσει. Η επιτάχυνση που θα 

αποκτήσει θα είναι: 
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� Η κίνηση που κάνει η σφαίρα είναι ευθύγραµµη οµαλά 

επιταχυνόµενη, οπότε:  
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� Όµως από το τρίγωνο ΑΣΓ έχουµε: (ΑΣ) = (ΑΓ)⋅ηµφ=2Rηµφ (ΙΙΙ) 

� Οπότε από την (ΙΙ): ⇔
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* Τον ίδιο χρόνο θα κάνει η σφαίρα αν αφεθεί και από το σηµείο Γ, µόνο που τώρα θα 

εκτελέσει ελεύθερη πτώση και φυσικά δεν θα χρειάζεται πλάγιο επίπεδο για την κίνηση 

της. 
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